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٩٣/٢/۴ ساعت 3 امتحان: وقت مختلط توابع درس ترم میان امتحان

تابع ͷی عنوان به F (x, y) = f(x+ iy) دهید نشان باشد، هلومورف z0 = x0 + iy0 نقطه در f(z) تابع اگر .١

است. مشتق�پذیر (x0, y0) در حقیقͬ

f هلومورفͬ شرط .
∫
T
f(z) dz = 0 کنید ثابت باشد، هلومورف T مثلث ͬͽهمسای و مرز داخل، در f � تابع اگر .٢

مͬ�شود؟ استفاده کجا ،T ͬͽهمسای در

ثابت مͬ�ماند. کراندار Ω− {z0} در f که طوری به است هلومورف z0 نقطه از غیر به Ω باز ناحیه همه در f تابع .٣

است. رفع�شدنͬ ͬͽینͺت ͷی z0 کنید

بررسͬ سپس مͬ�کند. صدق مبدأ در f(x + iy) =
√

|x| |y| تابع برای کوشͬ-ریمان معادلات دهید نشان ابتدا .۴

نیست. هلومورف آنجا در تابع این که نمایید

|f(z)| = 1 و باشد هلومورف و غیرثابت واحد، بسته ͷدیس شامل باز مجموعه ͷی در f تابع اگر دهید نشان .۵

است. واحد ͷدیس شامل f تصویر آنͽاه |z| = 1 هرگاه

آورید. دست به را زیر انتͽرال مقدار .۶∫ ∞

0

(lnx)2

x2 + 1 dx

باشید. موفق


