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٩٣/٣/٢٢ ساعت 3 امتحان: وقت مختلط توابع درس ترم پایان امتحان

دایره روی f هلومورف تابع همچنین DRاست. ͷدیس بستار شامل که باشد باز مجموعه ͷی Ω ناحیه کنید فرض .١

DR ͷدیس درون تͺرر احتساب با f تابع ریشه�های z1, · · · , zN اگر .f(0) ̸= 0 و است صفر مخالف CR

کنید: اثبات را زیر رابطه آنͽاه باشد،
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نیز f تابع وارون و z ∈ U هر برای f ′(z) ̸= 0 کنید ثابت باشد، ͷی به ͷی و هلومورف f : U −→ V تابع اگر .٢

است. هلومورف تابع ͷی

کنید ثابت است. مبدأ مرکز به واحد ͷدیس D و f(0) = 0 که باشد هلومورف نͽاشت f : D −→ D فرضکنید .٣

است. دوران ͷی f تابع آنͽاه بیافتد اتفاق مبدأ از غیر به نقطه�ای برای تساوی اگر و z ∈ D هر برای |f(z)| ≤ |z|

فشرده زیرمجموعه�های روی که Ω روی ͷی به ͷی و هلومورف توابع دنباله {fn} و باشد همبند و باز ناحیه Ω � اگر .۴

است. ثابت تابع یا ͷی به ͷی f دهید نشان است. همͽرا f � تابع به یͺنواخت طور به

کنید: اثبات را زیر رابطه .۵
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∞∏
n=1

(1+
z2

4n2π2 ).

است. f(z) = az + bصورت به ͷی به ͷی و تام تابع هر کنید ثابت .۶

بیابید. صفحه نیم به زیر ناحیه از همدیس نͽاشت ͷی الف- .٧

{z : |z| < 1, 0 < arg z <
π

6}

مͬ�کند. صدق زیر مرزی شرایط در که کنید پیدا ناحیه این u∆در = 0 معادله برای جواب ͷی ب-

∂u

∂θ
|θ=0 = 0, u|r=1 = 1, u|θ=π
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= 0

باشید. موفق


